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�������� 	 
�� ������ �� ������ ����� ���� ���� �������
������������ �� !��� ����"��� � ���� ��  �# � ���$ %���� ������%���
�����& ���� ���������� �! �� ���%��"�# ������ ��'�%��"��� ��������(
��� )�� 
��� �� ����� �� ����� � ������ �� ����� ��������� �� �������
������� ���� �� ���%��"� �����

)��������� ���� �� ���%��"�� ������� D, "�����! ��&��  �#������! �
�����! �!# ��  �"�����'� *�����& � ���"� �% �'�+ � �&����� S. ,� "��(
� ����� �� ������� �������!���! ���������� �, ���������!���� ����
�� �� �� �� �-� ��  � S : � ⊂ S × S. .�����!  �"����� "������
������������ �����! �$ ����  �"������ �# ������� A ⊂ S. /������ D
0� "��� ����� � �����$ ������ � �������������  � �� �����! �! � ����(
��� ���'�'� ��������� −→  � S : −→ ⊂ S ×S. 1�'�� ����� ������ ��
������� � ����� ����������! �� ����"�����$ ���� ������������� ����� ����

ω : E0 −→ E∗
1 � E1 −→ E∗

2 � ...,

� "����� Ei, E∗
i ∈ S ( �����! �!� 2�� �� �%���$ %�� ������� D ������� �3

2�� � �%��$ %�� � � '���������% �3 /����&����� � ������� ������� ����
D ������� � ���������� )���#�� � �����&� ����"� �� ���������'� �����(
! �!$  � � ���������� 
��'� ����#��� ������� ������������ �����! �! ��(
&�� ���� ����%� � * �������$ ����#�� ���������!���! �� �%�� �������� �!
4��������4$  � ��������������# ������� D. + )�
����$ %���� ������%���
���� �-�� 0� "��� ����� �� D, ��������! ���������� � �- � �����
−→ * �������$ ������ � �� 4��������4+$ ������ ���������� ������� ��(
���������� �����! �!� )���� 
��'� � ��� ��� �����! �����&� ����#�� �,
� ����� )� !� �$ %�� ����� �� �������� �� �� !��! ������� ���� ��������(
'���  �"������ ��� "� ����� � ���������! �����  � �����! �!� )�
����
��������  � ��������&���$ %�� ������!  �"�����! ���� �����%�! ��&��
�����! �!�� ‖ E1, E2 ‖ . 5�� ������!�� ���% ��� �� !��� ������� ����
��"6 ������� D ��������� � �	��	
��� E0 � ��	��� δ, ���� ������!
���"� �% �! ����"����! ω �"���  �'� ��-� ����$ � "����� ��� �����! �!
E∗

i ��������� � ��! ����'� j ≥ 0 ‖ Ej , E∗
j+1 ‖ ≤ δ.
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/������ '���������% ���� �������  � ������� ������� ����� /����(
&����� � �'� ����� ������� � ���$ %�� �� ����'� �����! �!$ ����%����(
'� �� ���������'� �����! �! � �- �� ����������� ��������  �'� ���� !
*������� ��� �� � �- � �����+$ ������� ��&�� � ��� �����%� �������(
��� �����! ��� 7����!  ��"���"� ����� ��% �$ ������� D �	�	��������
� ��	��� δ, ���� ��! ����# �����! � E0, E∗

1 ��"�#$ %�� E0 ���������$
E0 −→ E∗

1 � ‖ E0, E∗
1 ‖ ≤ δ, ���������� ���������� �����! �� E1

��"��$ %�� E∗
1 � E1. )��������!�� � ����� � ����� ����� � ���' �������

'���������% ����� 8������ D ����	 �	�	�������� � �	��	
��� E0 �
��	��� δ, ���� ���������� ���"� �% �! �� ����"����! ω, �"���  �'�
��-� ����$ � "����� ��� �����! �! Ei ��������� � ��! ����'� j ≥ 0
‖ Ej, E∗

j+1 ‖ ≤ δ.
��! ����� �! ������ �! �� ���%��"�# ������ ��������  � ��������(

���! � �����%��"� �������$ "�����$ "�" ������ �$ ������ %���������� 
" �������� �� %���� ���������� ����%� 9�&�� ���$ � �'�� �� ���%��"��
������� ��'�� ���� ����� � � ���� ���� ��  �#$ 0�"������� ��"����
�����! ��$ � ������ *��'�%��"� �#��� ���� ��  �#+$ ���������� �����(
����� �����! �! � ��"� � �# ���� � �!� ��! ����� �# ��� � ����� %����
���������� ����%� ( ������ ����������  � 0�"���� )�
���� ���������!(
���! ������ ������"��� �� ���#�� " ���������� �� �� ���%��"�# ������
� ������� ����"��� �# ��� ��  �#� )�� 
���$ "� �% �$ ����"��� �� ����
��  �# ���& � �����"��� � ���'�%��"�� �������� ���� � �! �����! ��

)� !��� ����"��� � ���� ��  �# :�;$ :<; ��� ����&�� ������'�� 4��(
'�%��"�'� ���'��������� �!4� 	 ��'�%��"� ���'�����$ � �������������
"�" ����"��� �! ���� ��  �#$ �����!�� ��� %����6 
"��� ��� ��� �� � � (
�� ��� ��� ��� 5"��� ��� ��� �! %���� E �"��%��� �����"���$ ������(
�!���� ��"��%����� � 0�"����$ ���� ������ ��� ��'�%��"��� 0��������
���� p(t1, ..., tn) $ � "�����# p ( ��! n− ���� �'� �����"��� *�� �-� �!+
� ti ( ������ ��! ����"��� �# ��� ����% � �'�� �%� ��$ �����"����� �
"�%����� ������ ��-� "� ��� �� ��� ������  �� *����"�� �����+� . �� (
��� ��� �! %���� I �"��%��� �����"���$ � �������� �!# "�����# ������(
�����! =�� ���"�� ������&� �!$ ���� 0������ �����"���� �'� 0��'�� ��
��'�"� ����� ����� � ����

A1 & . . . & Ak → A,

� "�����# �����"� � ��"��%� �! �����&�� ������ �� 0������ Ai, A.
1�"�� �������$ 
"��� ��� ��� �! %���� ��������� ��"���� �����! ��  �"�(
���� ������� � ������� *���� ��  �#+$ � � �� ��� ��� �! %���� � �"(
�������%��"�� ���� ��������� 4� � �!4�� 
�� �������� . �����������
=⇒ ����"��� � ���� ��  �# ��������� ��������$ �������!��� � �� (
��� ��� � %����� � �����"���� ��������& �� ��������! *������  � ��(
�����+ �� �����! �! ���� ��  �#� 1�% ��$ ��! 0������(������� G � 
������ �������&� ��

I ∪ E ∪ { ¬ G ◦ θ } =⇒ �
��! ���#��!��'� %��� �'� ���%�! G (θ ( ������ ��"� � �%� � ������ ��(
����  �# G +� �� ����������! � ������������� ������ ��"� θ !��!���!
4�������  � ������4 G � )�� 
��� � ����������� "����"�� � ��� ������$
%�� ∀(G◦θ) ��'�%��"� ������� �� I ∪ E � 1�"�� �������$ ����"��� �� ����
��  �# ����!� � ����� -���"�� ��'�%��"�� ���"� ���% �� ���� ��  �#�

<



>������ !�� �%�����$ %�� � ����������� =⇒  � ���������� ����%(
 �# 
00�"���$ ����  � ���� !�� �����! �� ���� E , � � 
��� ������ ��&��
����  ���� ����������� 9�&�� ���$ "�" �&� ���� ����%� � ��-�$ ��!
����% ���������� �! ������ �! �� ���%��"�# ������  ���#�����$ %����
� ����������� ����"��� �# ��� ��  �# ���� �����& ���� ���� !�� ��(
���! �! ����$ ���� ������!��$ ����!�� ��� ���� !�� 0�"�� �����! � E .
?������$ %�� ��� 
��� ���& � ������������! ���������$ "������ �����(
 �$ �  � ����� � *"�"$  �������$ � :�;+ ���� !�� �����! �� ����� 1�"�'�
���� �������� �� ���%��"�'� ���� � �! ��'�%��"� ���'����� ����% �
��! ��� ���� �# ������ ��'�%��"�'� ���'��������� �! :@;$ :A;� 	"��%�!
� ���'�% �� �������� � ������&� �! � �� ��� ��� � %���� ���� *�  ��

�� ( ��������� BCCD�$ CEFEGED� �
HIBJKED<+$ �� ���������� � ����������� =⇒ �$ ������ '����!$  ��� �(
��  � ��������  � �����! �!# ����� )�� 
��� � ����������! ������� G
������������� ����� � ��  �"����� 0� "��� ����������� ��������

	 ������ ������� ������ ������� ������ ����"��� � �� ���%��"�
���� ��  �#$ ������������� �"���  �� �����  ���� ��"�# �������

	� ������ ������� ����� � ���  ���#������ ��#�� �� �� !��!� 	 %���(
 ����$ ����� ���% !���! ��������  �! ���� ��"� ��'�%��"� ���'�����
� �� ���%��"��� ������������ >� �� �� �����������  �-�'� ����� �� ��(
�� ��"� �������!���! �����  � ������'�� ��%���� �!6 ������� � ����
�����  �'� ������&� �! ����� !���! � ��������  �� ���!�"�$ ���� "�" �
)����'�� ��" ������ � :�;$ :L;$ �����%��"�� ��'�%��"�� ���'����� ��� �
�� ������� � �� ������  � ���� ��"� :�; ��� ���� ������'��� )�
����
��! �����%��"�# ���'����  �- �����  �%��  � ������� � >� �"� ��! ��'�(
%��"�# ���'���� � �� ���%��"��� ����������� ���!��" ����� � �! �� �(
��%��"�# ������� �������!�� ���!��" ���� � �! �����! �! ���� ��  �#
� ������� "  �� )�
����  �"�����! ��������  �! ������'�! ��!������ �
���& � ���� ����� �$ � �����  �!  ��� !��!���!  ������� ��������  ��

	 ������� ������� ���������!  ���� �������� �� ����"��� � ���� �� (
 �#$ ���-���  ��  � ���%� �� ���%��"�# ����������� ?���� �������!���!
������� ������"��� ���� �����! �! ���� ��  �#$ �����!��� � ���$ %�� ��
 �'� �����&��� ��� � �- �# "����"�� ���������� �����! ��� 	 �����
���%�� 
�� �������$ "� �% �$ ��'������%��"�  ������-���� 9� "�����(
0�������  ������� � ����� �� �����-���� ���%�� � ��� ����� �# ��%��(
������ �� ���& ����� >"��������!$ %�� � ���%��$ "�'�� � �� ��� ��� ��
������&� �! ���������!�� ���� ����� �� ����"��� ��� ������ � � ����
��  �# ��&�� ��-� �� ���  � �����%������!$ 
�� �������� �����-��� ��
�� � �� ����!� ?������$ %�� 
�� �� � �� ����! � ���� �� ������$ ����
-�' ����� "� ��� � � ��� �� �� �-� �� " ����#��� �� ����"�� ,�"��(
%��"� ����� �����������! ����0�"���! ��'������ �� :M;� /���� ���������
������ �!$ � �������� ��� �����! NO(��� �� P��� &� � �����"��!# ���(
��-��� ����� �� 0�"��� �� ���� ��  �#$ �� �������� OQOR8S(��� �� T�(
��� ��'�$ ���� � �����"��!# �����-��� ���������� �� ���& �#  ������ �#
������$ �� �������� ��� �����! ��'������%��"�  ������-���� ���'� ��(
���������  ��� "������ "�����0�"���� ( 
�� �������  ���� ��'�%��"�#
���'���� � ������ :��;� P��� � �� ��� ��� �! %���� ����"��� � ����
��  �# ����� � � ������� � �� ������� � �� ���%��"�# ����������$ �� �
 � �������� ������"��� ���� �����! � �� �����! " OQOR8S� P��� ����(
���� ������� ����� ����$ �����"�! ����"�� �����$ �� �������� ��� �����!

�



SPACE(2poly)(��� ��
)����� � ������ ����!�� ������� ������� ����� )������� �������(

 ���� �"��������! OQOR8S(��� � �&� � "����� ����"��� �# ���$ � �����(
 ��� � �� ��� ��� ��� %���!��$ �������  ��� �� ������� � �� ���%�(
�"�# ���������� P��� � !�� ������� ����� ����$ �� �������� ��� �����!
SPACE(2poly)(��� ��

8���� �����$ ������!��# " 
�� ����������"� � �"����-�#  �  �� ���(
! ��$ ������� ��������  �  ������ :��;�

�� ����� ���������� ���������� ����
������� U��������� ������$ �� ��!���! " �������� 0� � ����(
'� � ��������� �'� ������%� �! ��������� �'� �������!��!� /�������� ��
�������!��� 4������&4������ � ��������� �� ����� P'� 0� � ������ ��
�����#���� �� �%�� �����&� ��"��%�"�� �� "� ���"���$ � ���#��� ��!�� �
� ��"��"�  ���#�����# ���������� � ������� �������� ������ �"���
)�������������! ���� ��"� �����������# � ������� �����"���� �������(
������ �#  ���� �!�� /����! ��������  ��� �� ��"���� ��'�%��"�# ���(
'����$ �� ���������� �����"����
A1 & . . . & Ak → A � ���� A :− A1, . . . , Ak �
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��" �����$ � 
��� ������� ����� � �� ���� �������� *���� ����� �(
 �� ����'� �������+ �������� " ���� � �� �����! �! ����� ?����$ ��" &�
"�" � �� � �'�# ���'�# ����� �# �������#$ �� �� � �������� !��!���!
�������� ����"� ��"� ������������� ���� �������$ ��� "�����$  �%�(
 �! � ���������'� �����! �!$ ��& � ��!"� ��� � ��� �����'���  �"������
���������� �����! ��$ � ��"�� ������� ������%����� ���"� �% �� 0� "(
��� ����� �� �������� . �%� '����!$ � 
��� ������� �� �� � !��!���!
�������� ������� �'� ������ �! ����� )������  � ������ "�" ��� � ��(
�� �������� ��������$ "�'�� ����� � �� ������� ��!�� � � �������� �(
�� 4��������4$ "������  � ������ !���! ���� �$ ��"�� �������$ ���& �
������ !���! � ���������� � �- �'� ���������! ������ 5���� ���������
!��!���! ������ �� ��"���� 	���� � �� ��"��� ��!�� � � �������� ���
���������� � ������� ������� � �����$ � ��������  � �� � ���'�� ����(
%���!���! ��"��%�"��� ���  ���%�� ��"����� )�� 0�"������  �# �� �# �
��  �� ���� � �� ������ ���� %���� ��"����$  ���#�����# ��! ����� ��(
�� �! ������������$ "�" ��� � �������!�� ����� � ������� ���� ��������
,�"��$ ����������� ��"���� ������ �� ��"���$ �������!���! � ������(
���� ����� � �! �������� �	�����, "�'�� ��� �"��� ������� )�� 
���
������!���! � ���� ��  �# � � ��'�� ����"� � �- �� �� �� �-� �� "
������� ��������

��  ���������  �!����"���� ?�0�"������ ��'(
 ����� Σ, �����!��� �� ���#  �������"����#�! ��0������ < F ,Pe,P i >
. T���� �%�����$ %�� ��0����� Σ �����&�� ����&� �! ���� a/n. n
 ��������! ���	���� ������� a. /������ �� F  ��������! ������	�
�������� *�(�� �� �������  ��������! �	���������+� /������ �� Pe

!��!���! ��� ��� �������	������� �������	�� � ( �� Pi ( ��� ���
������	������� �������	�� �(�� �� �����"�� �� �������  ��������!
��	�	����	��������� >��� �%�� %���� Var �%�� �� � �&����� ������ (
 �# � %���� TF ( � �&����� ���# ������ � ��0����� F ∪ Var. �����
���� �%�� %���� HF � �&����� �������� ������  �� F $ ���� ������$  �
�����&���# �������� ������  �#� 2���� Ae (Ai ) ���� �%�� � �&�����

L



���# ������ ���� p(t1, ..., tn) $ '�� p/n ∈ Pe (P i ) � t1, ..., tn ∈ TF , �
%���� Be (Bi ) ( � �&����� ���# ����� �# ������ ��'� &� ����$ � "�����#
t1, ..., tn ∈ HF .

	 �����&� �!# %���� "� "��� �� � �%� �!  �"�����# ��'��� ��� *��(
�������$ ����������+ ������ � ������ �'���� ���&�� �� ����$ ���"���"�
��������  �� ������� ��� ��  �# � �# ����������� �  � �����!� �� 
��#
� �%� �� 1���� *�����+$ ����%������! ��-� ��"��� 4 ���������  ���4��(
'��� ����$ ��������  � �%����� � 0�������  � 
"������ � ���� 	 �����(
��  �� ��-� ������� ��& � �%�����  ���������  ��� "� "��� �� � �%�(
 �! ��������� 4 ����VW��"���4� U����� �� ���# ������ � ������  � "�����
� 0�������  � 
"������ � �# %���� ������!�� ������� ���"� �% �� ���
�%� � ����-�� "� �% �� ������� �� ������� " "� �% � ��� ���� � ���(
������ )���� ≡ (  �"������ �� �-� �� 
"������ � ����  � HF � P'�
��& � ��������  �� ������� ���������� ��� �  � Be : g(t1, ..., tn) ≡
g(t′1, ..., t

′
n) � ti ≡ t′i ��! ���# 1 ≤ i ≤ n. ��! ����# D1, D2 ⊂ Be

D1 <≡ D2, ���� ���������� ��"�! � X�"��! η : D1 → D2, %�� ��!
"�&��'� G ∈ D1 G ≡ η(G). D1 <≡> D2, ���� D1 <≡ D2 � D2 <≡ D1.

9� ����� ������������� ��'�%��"�� ���'����� � ��' ����� Σ =<
F ,Pe,P i >, �����!��� �� ���-���  �# =�� ���"�# ������&� � ����

� ! "#

���
� ! "# :− $%! .

7>Y>	Z ( 
��  �"����� � �� ��� ��� � ���� �� Ai. 1PY> �������!
�� ������	�$ ���� ������ �� Ai ∪ Ae ��� ������ � ������ �� Ae, �
�� ���%��"�# ������� ���� add(atom) − �������� ����$ delete(atom) −
������� ����$ change(atom1, atom2) − ���� ��� atom1  � atom2, �
"�����# atom, atom1 � atom2 ∈ Ae, � ������� ���������� ”, ”
*"� X� "���+ � ”; ” *���X� "���+� 1�"�� �������$ � ���������������
���%�� ��� ����� �  �'���� �# ��������# � �� ���%��"�# ������!# !��!(
���! 
"��� ��� ��� ���� )�����&� ��$ � "�����'� ��� ����� � '����� � �
���� !��!���! ����� ���$  ��������! ��������&

����������� �	 ���������	 
�������� � Σ � ��	 �	���	 ��	'���	
P = I ∪ E ∪ { :− R }, ��

• I � ����������	 ���
���� ��	������ P � �����	 ��	'�
���	 ���(������ )	��	����� ����	'��*+

• E � �	���	'���	 Be, �������	 ������������� ���
�����
��� �����	��� ���� ���� P ;

• R � �	�,�����
 ������	�& { :− R } ��������
 �����&

��! �������� �! ��������  � ���� ��"� ��'�%��"� ���'����� P
������� ��������� �������&� �! �� :L; ��������� �������� [� "�&���
-�'� ��%���� �! �'� �����! �� �������!���! ���"� ( Ec, Rc, σc), '��
��Ec ( ��"���� �����! �� ���� ��  �#$ Rc ( ��"���! ���� ( �����"  ���(
"���  �# ������� � σc ( ������ ��"�� 	  �%��� ��%���� �! Ec = E ,
Rc = R � σc = ε *ε ( ��&������  �! ������ ��"�+� [� �%���� ��

�



-�'� ��%���� �! � ���� Rc = G1, G2, . . . , Gk ���������! �����! *���(
��+ ������� G1 � � ����������� �� �� ���� �����#���� ����������� ��
��"���'� �����! �! ��%���� �!� P��� �����! ������� G1 !��!���! ���X(
� "��� �$ ���� G1 = (L1, . . . , Ll ; R1, . . . , Rr ), ��  ��� ����� �����
���� L1, . . . , Ll, G2, . . . , Gk, ���� R1, . . . , Rr, G2, . . . , Gk. P���
G1 ∈ Ai ∪ Ae � � I ∪ Ec ������! ������&� �� *0�"�+$ '����� "���(
��'� � �0��������! � G1 $ �� ���������! ���"� 0��"� � ����� � *����
��������� ����� �(�� �� �% � ���� � ������  �#  � �� ��  � �����%��(
-���! ������  ��+ �� �'� ��  �# H :− B1, . . . , Br, �������!���!  �������
���� � �0�"���� θ ��"�$ %�� G1 ◦ σc ◦ θ = H ◦ θ, ���� Rc

���� !���!  � B1, . . . , Br, G2, . . . , Gk � ������ ��"� σc ���� !���!  �
σc ◦ θ. P��� G1 = ¬ g(t̄) ��! g(t̄) ∈ Ae, �� G1 ����- � ����!���!
�� Rc, ���� g(t̄)  � � �0��������!  � � �� �� 0�"��� �� Ec. )����
A, A1, A2 ∈ Be. 1�'�� ����� G1 = add(A) ����- � ����!���! �� Rc $ �
����% � 
00�"� 
��'� ������ ��"��%����! � ���$ %�� 0�"� A ������!(
���! " Ec, ���� �'� ���  � ���� � P��� G1 = delete(A) � A ���� � Ec,
�� G1 ����!���! �� Rc � A ����!���! �� Ec. P��� A1 ���� � Ec, ��
G1 = change(A1, A2) ����!���! �� Rc � ��� 
��� 0�"� A1 ����!���!
�� Ec $ � 0�"� A2 ������!���! " Ec, ���� � ��� �� �� �������������
P��� � ��"���� �����! �� ��%���� �! ���� Rc �����$ �� ����� �%�����$
%�� �������&� ��  �%��� � ���� R �����-� � ����- � � ���� �%��� 
��
���% �� �������6

I ∪ E ∪ { :− R } =⇒ �.

P��� ��! �����! �! E ′ ⊂ Be ���������� ����- �� ��%���� �� � ��"��%�(
���� �� �����! �� "�����'� Ec = E ′, �� ����� '�������$ %�� ���'�����
I � ����� { :− R } ���	��� �����! �� E � �����! �� E ′ � ������

E
R
�I E ′.

����������� 
	 !	������
 ��	������ I ∪ { :− R } ���������� � 	��	�
(��� ����������	��� ≡ �� Be, ��� ��
 ����� ��� �	���	'���

E1, E ′
1, E2 ⊂ Be ������ ��	 E1 <≡> E2 � E1

R
�I E ′

1 ��-����� E ′
2

���	� ��	 E ′
1 <≡> E ′

2 � E2

R
�I E ′

2.

1�" "�" "���� ��'�%��"�# ���'���� !��!���! � �������� ��$ ���� ����(
���� ��%�������� � ���� ��-� 1���� '�$ �� ����-� ���� � ����� �#
�������$ ��!��  �# � ����������� �!�� ��� ��  �# ��'�%��"��� ���'���(
����$ ��'������%��"�  ������-���� )�
���� �� ����� �������������  �(
"������ �'�� �%�  �� ���"����� ��'�%��"�# ���'����$ �"��%����� ����(
-� ���� �����%����#�!  � ���"��"� ���%����

����������� �	 .���� P � �	������
 ��	������& /���
 01�2� ����
'�� ��	  ������� p ��������	 � ������� q � ��� � P ���
����	'��� 	����
�- p � � �	�	�	� ��������
 q. .���� 	��
�	(�� �������� ��� 
��
��
 ��������	������������� ���������
	��	(��
 3�������
 ��3& 4���������� �����	���
��� �	��	����
����� 	��	(��
 3������� 	�3���������
 �������� 5��	�� �	�����
��� ��	������ �������������������� ������������ ! ��� � ���	� 
����	'��� ����

p(t̄) :− p1(t̄1), . . . , pi(t̄i), q(ū), pi+1(t̄i+1), . . . , pr(t̄r),

M



� �	�	�	� �������� 6 � 7 �������'�� 	��	* � �	* ' ����� �� �����
���� p1, . . . , pi, pi+1, . . . , pr 
��
���
 ������������ �&& � �����
�
	� ����������� �������	�&

/���� 
��'� �������� �! ������� � ���$ %�� � �(�������  �# ��'�%�(
�"�# ���'�����# �����! �! ���� !���! ����"� ��� ��� � "��"�$ � ��
����
%���� �����% �# �����! �  � �� � ����� ������ ������  � ������#����
%���� "��"�

����������� �	 !	������
 ��	������ P ��������
 �����������! ���
��  �������� 
��
���
 ����������� 8���� �	�	�
� �  ����	'�
��
� � ���������
 ���������� �������� �""#$! "%&%'%#$! ()�*+%#,!9&
P ��������
 
�������� ��� �  ����	'��
� �� 	�������*� �����
���! ��� � ��� �� ������� � ���-��	�.��! ��� � ��� �� ���	�	�
����������� �������	� :;<;=;�1� >?@AB;�C& 5��	�� P 
���/������
��� 	�� 	������� ���������* ��	�	����	������* ������� G � ��
����	'��
 P ���� ���D G :− B1, ..., Bk, Act1, ..., Actm � �� Bi � ��	
���	� �������	�����	�	 �������� ��� �	 	�������
� � Actj � ���	�
���������	�	 ��������& $��	 ����	'��� �	���-����� ��������
�
� ��	������ ���� E��	��⇒
F*����, �� E��	�� 
��
��
 �	�,�����* �	���� Bi, � F*����
� �	���	������	���� 	�����* ��� ���	* ������ Act1, ..., Actm.

#� ���������� ���� �������

����������� 	 0��/������ ����� ���� �010 � �������� Σ =
< F ,Pe,P i > ��������
 ������

B = < I ∪ { :− G1 , ..., :− Gn }, A ∪ { :− R }, ≡i >,

��

• ��
 ��
�	�	 �	���	�	 E �� Be 8�������	�	 ������������ ���
�����	��� B) � ��'�	�	 i = 1, . . . , n ��	'���	 I ∪ E ∪ { :
− Gi } 
��
��
 �	�����	* ��	�����	*+

• ��'��
 ��� Gi, i = 1, . . . , n, 
��
��
 ���	 ��	�	����	�����	*�
���	 ��������	*& .�	�	����	������ ��� ���������
 ����2����
��	��! � ��������� � ��
������3

• �	������
 ��	������ A ∪ { :− R } 
��
��
 ��������	* � 	��
��������
 ��������� ��
/�������� ������	�� 3

• ≡i � 	��	(�� ����������	��� �� Be, �������	 �2�������
��� ��������������3

• �	������ ��	������ I ∪ { :− Gi }, i = 1, . . . , n � A ∪ { :− R }
�	����	���� � ≡i .

/	��	
�� E ��������
 ��
/������! ��� A ∪ E ∪
{ :− R } =⇒ � .

��



����������� �	 8 �����	���
 �������� FGF9& .����
E1, E2 ⊂ Be � ��� �	��	
��
 FGF B, � D+,D− ⊂ Be ���	��� ��	

E2 = (E1 ∪ D+ )@ D−. " ��	� ����� �� ���� ������ E1
D+,D−
−→ E2 .

5��	�� ����������� FGF B �	����� ��� ���	����� �	���	������
�	���

ω : E0
D+

1 ,D−
1−→ E∗

1

Gi1�I E1
D+

2 ,D−
2−→ E∗

2

Gi2�I E2 ...,

� �	�	�	* ��'�	 Gi � ���	 ����	�� ���	 ������
 �	���	������	���
�	��������*& .	���	������	��� ���

(D+
1 ,D−

1 ), (D+
2 ,D−

2 ) , ...

��������
 ���������������	��� ω, � �	���	������	��� ��* Gi1 ,
Gi2 , ... � /
����	�.�� 
����������������� �����	��� ω. $����	��

ω ��������
 ��
/������! ��� 	�� ���	���� � ��  �	��	
��
 E∗

i


��
���
 �	���������&

	 �������  �� ��-� ������� �T� 4������&4���'����� I �������
�� ������&� �$ �������!���# �����"��� ���	�������� �	���������
������������ �	������ 	������1� ��
 ����H� ���	������C� 	�� %���(
�� ���������� ��� �# �����"��� �� 
��'� ����"� !��!���! �����& ���
����0�"���!�� Gi. ������� ������������ A ������� �� �� �'� ������(
&� �!$ �������'� �����%��"� �����"�� �	������	��$ !��!����! ��"&�
� ����� R .

>������$ %�� � ����# ��'�%��"�# ���'�����# �T� 4������&4������
�"���  �# � �� ��� ��� �#$ 
"��� ��� ��� �# � �� ���%��"�# �����"�(
��� ���������� � ��"&� �  �"������ ������  �� �����"��� * ���0��(
��%��"��$ sum/2 ( ��������� �� 
���� ��� ����"� ����#$ findall/3, �
���+� 1�"�'� ���� �������� �������� � ���& � �������������� � ���"���(
 �# �����!# ����"��� �# ��� ��  �#� >� �"� ���"���"� ��! �T� ��� ��(
 �� �� �����-����� ��������� !��!���! ��(�������� �������%��"���$
�"��%� �� ��"�# �����"���� � 0������ �� �������� �� �T� ���� ��  �(
�������  ���

P�������  ��� ���������$ ��� �"������ ��! �T�$ !��!���! �����(
�� � �����& ���� ����#��� ��  ����������'� �����! �! � ���������� *�
���������� ��� ��� ��� ���������� �! "����"��+ � ������� � ��������(
�� �� ����"����$ ����������!���# ��� ��� � �� ������!�� ��! ����
���& ��� �'� � ����� 
��# ������� �� ����� ��������'���$ %�� �����! �!
��'�%��"�# ���'���� � ��� ��  �# "� �% ��

����������� �	 5��	�� �	��	
�� E ⊂ Be 
���
������� ��
 FGF
B, ��� ��-����� �	����
 �����	��
 B � ����	* �	�����* 8�&&
��
 ��'�	�	 I D+

j = ∅ � D−
j = ∅ 9� ���	�
-�
 E � ��	�	�	

�	������	 �	��	
��&

)����$  �������$ � �����  � ��-� �T� 4������&4�����! �� E =
{ ��J���81��9, ���J���8C��9, �	����	81K� C��9}. [����� � �����(
����$ %�� � �  � !��!���! ����������$  � ����� ����0�"���� �	��������
������� � �����! �� E1 = {��J���8L��9, ���J���8C��9, 	�����81K���C��9},
"������ �&� ����� ���������� /���������� �$ E ( ������"��� �� �����!(
 ���

��



)���� P ( 
��  �"����� "���� �T�� )������� ������"��� ���� ��!

��'� "����� ������� � ������"� ��� ����& ���� ��� ���� (B, E ) � �&�(
���� .M/.( P) = {(B, E ) | E �	���	 � ���������	 ��
 FGF B ∈ P }.
��! "����� ���# �T� 
�� �������� �%���� �  ������-���$ ��" "�"$  ����(
���$ � � �"��%��� � ���! �������� ���� ��"� ��'�%��"� ���'�����("��(
����! ������������� )�
���� ����� �� ����� ������������� ��-� �T�$ �
"�����# "������ ������������ A ∪ { :− R } ����������!�� �� ��� ��
������6

*��+ ���'����� A !��!���! ����� � *��("������+\
*�<+ ��� ����� � � �� ��� ��� ��� �����"����� � ����# ������&� �

!��!���! ����� ��� *�<("������+�

������� �	 819 .�	���� ��	���� �	 ���	* ��	����� A, ��	����	�
�
�-* ���	��� 8F19� � �	 �	���	�� �	��	
��� E ⊂ Be ��	*����
�	������	��� ����(��� �� ���*�	 ���
 8	� |A| + |E|9&
8C9 .�	���� ��	���� �	 ���	* ��	����� A, ��	����	�
�-* ���	�

��� 8FC9� � �	 �	���	�� �	��	
��� E ⊂ Be ��	*���� �	������	���

��
��
 NO��	��	*&

>��� �%�� %���� )U>) "���� ���# �T� � � �� ��� ��� ��� ���(
��"���  ��� ��'�%��"��� ���'������� I. 	������ �  �� ���������
���"�����6

( )U>) ( ���"���� �T� � � �� ��� ��� �# ���'�����# "�����# ��(
���"����! ����"� �(���� �� 0� "��� ��� �� ������� *���� ��� ��'��� ��
������ ( ������  �� ��� "� ��� ��+\

( )U>T ( 
�� ���"���� �T� � ����� ��� ���'������� I;
( )U>T− ( ���"���� )U>T, � "������ ���'����� I !��!���!

���-��!�����\
( )U>T+ ( ���"���� )U>T, � "������ ���'����� I !��!���! ����(

��� ��� � ���-��!����� *���� �  �# ����������� ������ �! � ���������
����� �! � ���� � �! 0�"��� �����! �!+�

	�� ��'������%��"�� ��������$ "������ �� ������������� � 
�� ��(
����$ �����-��� � �"���  �# ��"�# ���"�����# )U>� � >� �"�  � �����(
�� �%����� 
�� "����� %����%�� ��� ��� � �������� %���� ��# �%��"�
������ 	 ����  �# �� �� ���&����� ��'�%��"�� ���'�����$ ����� �� ��!
� �'�# ��& �# �����&� �� 1�"$ "���� )U>T+ �����&�� ���'�����$
��%���!���� ����"� �! 0� "��� ��� �# ����������� � ���!���  �#
����# ��  �#� ���'�� �������� !��!���! 
��"���  �� �������$  �������(
����  � ������������ � ���� �T� � � �� ��� ��� ��� ��'�%��"��� ���(
'������� �� "����� )U>T � �������� *��+("������!�� �������������
>������ ��"&�$ %�� ��� ��"  ��������� �����"���  �� 
"����� �� ���(
���� �������� � "���� )U>), �  �"������ ��  �# ( ��&� � "���� )U>T−.
>"��������!$ %�� ��&� � 
��# ������-�# "�����# ��'�%��"�# ���'����
���& ���� �������� ������"��� ���� �����! � ��������  � ������� ��
��'�$ "�"�� ��#� ����  ��� ���  ���� �  �# �����"����!� 	����& ����
������������ � ���'�����# ���& �� ����� ����� &� �������� "  ������(
-������ 
�� ���������

������� 
	 819 .�	���� .M/.8.M G+9 �	 	��	(��� � 8F19������
��
� ����(��� �� ���*�	 ���
&

�<



8C9 .�	���� .M/.8.M G−9 �	 	��	(��� � 8FC9�������
� ����
����'�� NO � �	 	��	(��� � 8F19�������
� 
��
��
 NO������	*&
8L�P9 .�	���� .M/.8.M G9 � .M/.8.M .9 �	 	��	(��� � 8FC9�

������
� �������'�� OQORST � �	 	��	(��� � 8F19�������
�

��
���
 OQORST���������&
8H9 .�	���� .M/.8.M F9 �	 	��	(��� � 8F19�������� ���	����

������ �����(���&

	 �����"���  �# ���'�����# �����& ���� � �� ��� ��� � "���� � (
�� �� ������� �� ������� � ���� � �!� ���� ��  �# ������  �����"��
7������ ����-� ������� ��! 
��'� ����������!�� �(�������  �� ���'���(
��� 9� ���� �%�� %���� F.M "���� �T� � �(�������  ��� ���'�������
I, � "�����# �����"����! ����"� �(���� �� 0� "��� ��� �� �������$ �
%���� FGM ( "���� �T� � ����� ��� �(�������  ��� ���'������� I �

������� �	 819 .�	���� )U/)*�TU+ �	 	��	(��� � 8FC9�������
�

��
��
 OQORST��	��	*&
8C9 .�	���� )U/)*�)U+ �	 	��	(��� � 8FC9�������
� 
��
��

�
 SPACE(2poly)��	��	*&

$� %���"	����	� [������� ��& �� ��! �����&� � �T�
!��!���! ������� �� ������� ���� �� �� �-� �� "  ��� ���  �� �������(
���� �!� �����! �$ ��!��  �� � ����������� ����"����!��� /������ ��
�T� ������!�� ������������ ������ �� ����%���# �� ���%��"�# ������
��'�%��"��� ����������� 9� ������'��� ��������� �������� �� �������
������� �����

����������� �	 .���� B � FGF � �������� Σ. 4������� � ��	 ����
"� �% �# ��	'��� δ = < D+

H , D−
H >, �� D+

H , D−
H ⊂ Be.

FGF B �������� � 
�������� δ � �����	�� E0, ��� ��-�����
����
 �	�������
 �����	��
 ω, �������-�
�
 � E0, ��	 ��
 ���
j > 0

D+
j <≡i D+

H � D−
j <≡i D−

H .

.���� C+, C− ⊂ Be. B �������� � 
�������� δ � (C+, C−)−
�����	�	�� ��� B ��������� � �	������ δ �� ���	� �	��	
��� E ,
���	� ��	 C+ <≡ E � ��
 ��'�	�	 t ∈ C− ����	� ��	 t <≡ E .

[�������$ ���������&��$ %�� � ������� 4������&4� ��#�� �� �����(
! �� E0 �� � "�����"��$ �������!���! �����"���� ��
J����H$ �������!��
���$ � ������ �� ��������� �������!���! 0�"���� ��	��	���J���	�8K��9�
��������	���8H�9� ��J���8CC��9� ���J��������81��9� ������	���8U9�
���J���81���9& 1�'��  ����� � ���������$ %�� 
�� �T� ������� � � ��(
"������ δ = {��	�J�����8J9� �	����	(V, 2250) }  � �����! ��� E0.
/�������������� ���������� ����"����� ��& � ������� ����� �� ��'�(
�!� �� ����&� ���6

{ ��������� ◦ ������������� ◦ �	��� ◦ ∅ ◦ ���	����� ◦
�������� ◦ �	������ ◦ ∅ }∗ .

*]�� �� -��0��� ������ � "����"���\ ∅ ( �����! "����"��!�+ >� �"�
δ  � '��� ������ ������� ���� �T� ��! ���# ��#�� �# �����! �� [����(
���$ ������� ���� �����  ���-� � ��! �����! �!$ � "������ �� ����� �!

��



�������� ��������� �� A��$ � ������ �� ��������� ���� ���! ���& ����
���� � ���$ %�� � ��"�� �����! ��  ������& �  � �� � ����0�"���!�

)���� P ( 
��  �"����� "���� �T�� >��� �%�� %���� /1TY(P)
� �&����� ����" ���� (B, δ, (C+, C−)) ��"�#$ %�� B ��� ����&�� P �
��� 
��� ������� � � ��"������ δ  � (C+ , C−)− �����! �!#�

������� �	 819 .�	���� /$G!8FGM9 �	 	��	(��� � 8FC9�������
�

��
��
 OQORST��	��	*&
8C9 .�	���� /$G!8F.M9 �	 	��	(��� � 8FC9�������
� 
��
��


SPACE(2poly)��	��	*&

&��"'����� )������� ������� ���� � "����� )U>), "� �% �
&� *� �� ��� &� ���%� ��$ %�� � �������� ������"��� ����+ ��'������%�(
�"�  ������-����

U�������������� � 
�� ������ "����� ��'�%��"�# ���'���� � �T� �
�� �� �� �������!���! %���� �� ��"��%��"��� ������!��$ ������ ������(
�� � ���� ������ �� ����!�

��" �"��������� �� ����� ��$ �������  �� �� �� �-� �� " ������� �(
��� !��!���! �� !��� '���������% ����$ ��� "������ � �- �� "����"���
 ���-��� ������������ �����! � *� ��!� ������� �!+$ � ����0�"����
������ �������� ������������ *����� !�� ������� �!+� )�� ���#��!���
���% � �� 
��'� �� !��! ��!  �'� �"��������! ����������� ����������$
� ���'�% �� ������� @�

Z����� ���'���� � 9�	�=��!"��� �� �����&����� �� ����&�� �! ���(
����� ������� �'� ������ �! ��'�%��"�# ���'���� � �����& �# ���#����
" ����� �� '���������%��"�# ��'�%��"�# �����

�@
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:�; 8E^_ Q�$ `aGGFab `�$ cBJdB e� VWBX> 6YWBY@ZZXAB @A: :@=@[@\;\& Qf^_JKE^(
gE^FBK$ hE^F_J$ iE_CEFbE^K$ NEj ka^d$ eaJCaJ$ OB^_l$ cadma$ iaJK naJK$
�M�M�

:<; eaba o�$ p_JdE^ o�$ qBrBlEdB^ R� ]W^A:@=XWA\ W_ :X\I^A>=X`;
<WBX> 6YWBY@ZZXAB& cIE psc O^Ell� 8Btb^_CKE$ pBllBHIulEGGl�
eaJCaJ$SJKFBJC$ �MM<�

:�; haJJE^ R�o� ab6W=?;=X>@< c@=@<WBD >WZ6<;dX=b @A: ;d6Y;\\X[X<X=b&DD
cIEa^EG_HBF 8atfuGE^ QH_EJHE$ �MM� ( vaF�L�$ N ��

:@; 8FaHdl_J w�x�$ pEFF_lI 8�Q� OYWBY@ZZXAB XA OYW<WB& <JC EC_G_aJ$ Qf^_JKE^
gE^FBK$ NEj ka^d$ �M�@�

:A; QGE^F_JK e�$ QIBf_^a S� e?; @Y= W_ OYW<WB& R:`@A>;: 6YWBY@ZZXAB
=;>?AX7^;\& cIE psc O^Ell$ pBllBHIulEGGl� eaJCaJ$ SJKFBJC$ �M���

:�; 8FB^d n�e� OY;:X>@=; <WBX> @\ @ >WZ6^=@=XWA@< _WYZ@<X\Z&DD qElEB^HI
qEfG� LMDAM$ yEfB^GtEJG az 8atfuG_JK$ stfE^_BF 8aFFEKE$ �MLM�

:L; eFamC o�w� ]W^A:@=XWA\ W_ <WBX> 6YWBY@ZZXAB& Qf^_JKE^(gE^FBK$ hE^F_J$
iE_CEFbE^K$ NEj ka^d$ cadma$ �M�@�

:�; RfG n�q�$ gBJ StCEJ p�i� SWA=YX[^=XWA\ =W =?; =?;WYb W_ <WBX>
6YWBY@ZZXAB&DD oau^JBF az GIE R8p$ �M�< ( vaF� <M$ N ��

:M; ��"���"� Z�{� M(�� � ���*�	 ���
 ���	���������� ��	�
���� ��
������ � �����	� ����������� ��	�����& DD )��'�����(
���� ��$ �M�A$ ��

:��; RfG n�q�$ hFB_^ i� BJC wBFdE^ R� eWf@Y:\ @ =?;WYb W_ :;><@Y@=X`;
gAWf<;:B;& DD o� p_JdE^ *EC�+ O^aH� az GIE wa^dlIaf aJ xauJCBG_aJl az
yECuHG_vE yBGBbBlEl BJC eaK_H O^aK^Btt_JK$ wBlI_JKGaJ$ ��(<< RuK�$
�M���

:��; 9����� /�|� $	��
 ���������� ����� �  �������
& 9�$ 4U�(
��� � ��!��4$ �M���
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